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Lección 1:   Multiplicar y factorizar expresiones polinómicas

Trabajo en clase 
Ejercicio inicial
Escribe en las siguientes figuras expresiones para las áreas de dos rectángulos. 

Ahora escribe una expresión para el área de este rectángulo:

Ejemplo 1
 (
 unidades cuadradas
)El área total de este rectángulo está representada por . Encuentra expresiones para las dimensiones del rectángulo total.



Ejercicios 1–3
Factoriza cada una hallando el máximo factor común.

















Discusión:   El idioma de los polinomios
Un número primo es un número entero positivo mayor que  cuyos únicos factores enteros positivos son  y sí mismo. 
Un número compuesto es un número entero positivo mayor que  que no es un número primo.
Un número compuesto puede escribirse como el producto de enteros positivos con al menos un factor que no sea  o sí mismo.
Por ejemplo, los únicos factores del número primo  son  y . Los factores del número compuesto  son , ,  y ; y puede escribirse como el producto de .
Se dice que una expresión polinómica distinta de cero con coeficientes enteros es prima o irreductible por enteros si cumple con dos condiciones:
1) no es equivalente a  o a , y 
2) si el polinomio está escrito como el producto de dos factores polinómicos, cada uno con coeficientes enteros, entonces uno o los dos factores debe ser  o . 
Dado un polinomio en forma estándar con coeficientes enteros, sea  el máximo factor común de todos los coeficientes. El polinomio está factorizado completamente por los enteros cuando se escribe como un producto de  y uno o más factores polinómicos primos, cada uno con coeficientes enteros.


Ejemplo 2:   Multiplica dos binomios
Usar una tabla como ayuda
Ya has visto el modelo de área geométrica usado en ejemplos anteriores para demostrar la multiplicación de expresiones polinómicas para las cuales se sabía que cada expresión representaba una medida de longitud. 
Sin un contexto como la longitud, no podemos estar seguros sobre si una expresión polinómica representa una cantidad positiva. Por lo tanto, un modelo de área no es directamente aplicable a todos los problemas de multiplicación de polinomios. Sin embargo, puede usarse una tabla de forma similar para identificar cada producto parcial conforme multiplicamos las expresiones polinómicas.  La tabla sirve para recordarnos el modelo de área, incluso cuando no represente un área.
Por ejemplo, completa la tabla para identificar los productos parciales de . Después, escribe el producto de  en forma estándar.
 (
 
         
         
)
	
	
	

	
	


 







Sin la ayuda de una tabla
Sin importar si usamos o no una tabla como ayuda, la multiplicación de dos binomios es una aplicación de la propiedad distributiva. Los dos términos del primer binomio se distribuyen sobre el segundo binomio. Prueba con . En el siguiente ejemplo, las fechas coloreadas indican cada paso de la distribución con los productos parciales que resultan:

Multiplica:  




Ejemplo 3:   La diferencia de cuadrados
Encuentra el producto de . Usa la propiedad distributiva para distribuir el primer binomio sobre el segundo. 
Usando una tabla:
 (
         
         
)
	
	
	

	
	


 




Sin usar una tabla:   



Ejercicio 4
Factoriza los siguientes ejemplos de diferencia de cuadrados perfectos. 
a. 



b. 



c. 



d. 



e. 



f. 
	



Escribe una regla general para encontrar la diferencia de cuadrados.
Escribe  en forma factorizada.



Ejercicios 5–7
Factoriza completamente cada una de las siguientes diferencias de cuadrados:
5. 




6. 




7.   (Pista:   Este se factorizará dos veces).




Ejemplo 4:   El cuadrado de un binomio
Para elevar al cuadrado un binomio, como , multiplica el binomio por sí mismo. 



Eleva al cuadrado los siguientes ejemplos generales para determinar la regla general para elevar un binomio al cuadrado:










Ejercicios 8–9
Eleva el binomio al cuadrado.
8. 




9. 




 (
Resumen de la lección
Factorizar es el proceso inverso de la multiplicación
. 
Cuando 
factorizas
, siempre es útil buscar un máximo factor común que pueda extraerse de la expresión 
polinómica
. 
Por ejemplo, 
 puede factorizarse como 
.
Factoriza la diferencia de los cuadrados perfectos 
 
como 
.
Cuando se eleva al cuadrado un binomio 
.
)
Conjunto de problemas 

En cada uno de los siguientes, factoriza el máximo factor común:
    
  
   
 


Multiplica:
 




La medida de un lado de un cuadrado es  unidades. Se forma un nuevo cuadrado con cada lado  unidades más largo que el lado del cuadrado original. Escribe una expresión para representar el área del nuevo cuadrado. (Pista:   dibuja el nuevo cuadrado y cuenta los cuadrados y rectángulos).
            Cuadrado original          	         






En el diagrama, el ancho del rectángulo interior está representado por  y su longitud por . El ancho del rectángulo exterior está representado por  y su longitud por . 
Escribe una expresión para representar el área del rectángulo más grande.
Escribe una expresión para representar el área del rectángulo más pequeño. 
Expresa el área de la región sombreada en color rosa como un polinomio en términos de . (Pista: Tendrás que sumar o restar polinomios para llegar a la respuesta final).
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