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Lección 5:  Triángulos idénticos

Trabajo en clase 
Inicio
Al estudiar triángulos, es esencial ser capaz de comunicarse sobre las partes de un triángulo sin ninguna confusión.  Los siguientes términos se usan para identificar ángulos o lados específicos: 
entre
adyacente a
opuesto a 
el [lado/ángulo] incluido 

Ejercicios iniciales 1–7
Usa la figura △ABC para completar los espacios siguientes.
1. ∠A está ___________________ los lados  y .
2. ∠B está ___________________ al lado  y al lado .	
3. El lado  está ___________________ a . 	
4. El lado ______ es el lado incluido de  y  .
5. ______ está opuesto al lado .		
6. El lado  está entre los ángulos ______ y ______.		
7. ¿Cuál es el ángulo incluido de  y ? 

 (
Figura 1
)Ahora que sabemos cómo llamar a las partes de un triángulo, consideremos cómo hablar de dos triángulos.  Necesitamos comparar las partes de los triángulos en una forma que sea fácil de entender.  Para establecer cierta alineación entre los triángulos, hay que emparejar los vértices de los dos triángulos.  A esto se le llama correspondencia.  Específicamente, una correspondencia entre dos triángulos es emparejar cada vértice de un triángulo con un vértice (y solo uno) del otro triángulo.  La correspondencia ofrece una forma sistemática de comparar partes de dos triángulos. 
En la Figura 1, podemos elegir si deseamos asignar una correspondencia para que  coincida con ,  coincida con , y  coincida con .  Designamos esta correspondencia con flechas dobles: , , y .  Esta es solo una de las seis correspondencias posibles entre los dos triángulos.  A continuación se indican cuatro de las seis correspondencias; encuentra las dos correspondencias restantes.
	             
              

	             
              

	

	             
              

	             
              

	



Una forma más simple de indicar las correspondencias de triángulos es dejar que el orden de los vértices defina la correspondencia; es decir, la primera correspondencia en primer lugar, la segunda en segundo lugar, y la tercera de tercer lugar.  Las correspondencias anteriores se pueden escribir de este modo.  Escribe las dos correspondencias de este modo.
	
	
	

	
	
	



Con una correspondencia, se pueden hacer comparaciones sobre los lados correspondientes y los ángulos correspondientes.  Los siguientes son vértices, ángulos y lados correspondientes para la correspondencia de triángulos   Completa las correspondencias faltantes:
	Vértices:
	
	
	

	Ángulos:
	
	
	

	Lados:
	
	
	



Ejemplo 1

	Correspondencia de triángulos
	[image: ]

	Correspondencia de vértices
	

	Correspondencia de ángulos
	[image: ]


	Correspondencia de lados
	




 (
Figura 2
)Analiza la Figura 2.  A simple vista, es imposible separar los dos triángulos a menos que estén etiquetados.  Se ven exactamente iguales (como un par de gemelos).  Se podría tomar un triángulo y colocarlo sobre el otro.  
[image: ]Dos triángulos son idénticos si hay una correspondencia de triángulos de manera que los lados y ángulos correspondientes de cada triángulo tienen medidas equivalentes.  En la Figura 2, hay una correspondencia que empareja los lados equivalentes y los ángulos equivalentes; podemos concluir que  es idéntico a .  Esto no quiere decir que no podemos hallar una correspondencia en la Figura 2 para emparejar los lados desiguales y los ángulos desiguales, pero efectivamente hay una correspondencia que empareja los ángulos con medidas equivalentes y lados de igual longitud, que hace que los triángulos sean idénticos.
Al hablar sobre triángulos idénticos, es útil tener una forma de indicar esos lados y ángulos que equivalentes.  Marcamos los lados con marcas de verificación y los ángulos con arcos si queremos llamar la atención en ellos.  Si dos ángulos o dos lados tienen el mismo número de marcas, significa que son equivalentes.  
En esta figura,  y .

Ejemplo 2
[image: ]A continuación se muestran dos triángulos idénticos.  Indica una correspondencia de triángulos en la que coincidan los ángulos equivalentes y los lados equivalentes. 





Ejercicio 8
Traza dos triángulos que tengan una correspondencia.  Describe la correspondencia con símbolos o palabras.  Que un compañero revise tu trabajo.





Conjunto de problemas 

Dadas las siguientes correspondencias de triángulos, usa flechas dobles para indicar la correspondencia entre vértices, ángulos y lados. 

	Correspondencia de triángulos
	

	Correspondencia de vértices
	

	Correspondencia de ángulos
	


	Correspondencia de lados
	





	Correspondencia de triángulos
	

	Correspondencia de vértices
	

	Correspondencia de ángulos
	


	Correspondencia de lados
	




	Correspondencia de triángulos
	

	Correspondencia de vértices
	

	Correspondencia de ángulos
	


	Correspondencia de lados
	




Designa los pares de ángulos y pares de lados para encontrar una correspondencia de triángulos en la que coincidan los lados de longitud equivalente y los ángulos con medidas de ángulo equivalentes.-
[image: ]






[image: ]






[image: ]








Considera los siguientes puntos en el plano de coordenadas.
[image: ]¿Cuántos triángulos diferentes (no idénticos) se pueden trazar al usar cualesquiera tres de estos seis puntos como vértices?

¿Cómo podemos estar seguros de que no hay más triángulos posibles
El cuadrilátero  es idéntico al cuadrilátero  con una correspondencia de ,  y .  
En la figura inferior , ,  y en el segundo cuadrilátero.  
 (
A
)








Establece una correspondencia entre las longitudes laterales de los dos cuadriláteros en la que coincidan los lados de longitud equivalente.  
Establece una correspondencia entre los ángulos de los dos cuadriláteros en la que coincidan los ángulos de medida equivalente.
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2. the angles that are adjacent to a side and the sides that are adjacent to an angle



3. the angle opposite a side and the side opposite an angle



Draw a triangle and label the vertices A, B, and C. Use your triangle to answer the following
questions. Circle the correct answer(s).



Triangle 4ABC



Which angle is between sides AB and BC? \A,\B, \C



Which side is between \A and \C? AB BC, AC



Which two angles are adjacent to side BC? \A,\B, \C



Which two sides is are adjacent to \C? AB, BC, AC



Which angle is opposite BC? \A,\B, \C



Which side is opposite \C? AB, BC, AC



We say that two triangles are identical if there is a triangle correspondence so that corresponding
sides and angles are equal. In this case it is impossible to tell the di↵erence between the two
triangles unless they are labeled. They look exactly the same, similar to the way identical twins or
identical bicycles look the same. One triangle can be picked up and placed exactly on top of the
other. Sometimes this may require turning the triangle over.



Z



Y



X



C
B



A



An ordinary triangle correspondence can match unequal angles and unequal sides. A triangle
correspondence that matches equal sides and equal angles is very special. The six measurements
of three sides and three angles of a triangle determine a unique triangle; i.e., if there is a triangle
correspondence between triangles that matches equal sides and equal angles, then the triangles are
identical.



In the following figures, identical triangles are shown. Give a triangle correspondence that matches
equal sides and equal angles.










2. t h e an gl e s t h at ar e adjacenttoasideandthesidesthatareadjac e n t t o an an gl e 3. t h e an gl e op p os i t e a sideandthesideoppositeanangle D r a w a t r i an gl e an d l ab e ltheverticesA,B,andC. Useyourtriangl e t o an s w e r t h e f ol l o w i n g q u e s t i on s . C i r c l e t h e c or r ectanswer(s). Triangle 4AB C W h i c h angleisbetweensidesABandBC? \A,\ B, \ C Whichsideisbetween\Aand\C? ABBC , AC W h i c h twoanglesareadjacenttosideBC? \A,\ B, \ C W h i chtwosidesisareadjacentto\C? AB , BC , AC WhichangleisoppositeBC? \A,\ B, \ C Whichsideisopposite\C? AB , BC , AC W e s a y t h at t w o t r i an gl e s areidenticalifthereisatrianglecorrespond e n c e s o t h at c or r e s p on d i n g s i d e s an d an gl e s ar e e q u al. Inthiscaseitisimpossibletotellthe d i ↵ er en ce b et w een t h e t w o t r i an gl e s u n l e s s t h e y ar e l abeled.Theylookexactlythesame,similart o t h e w a y i d e n t i c al t w i n s or i d e n t i c al b i c y c l e s l o ok t h e same.Onetrianglecanbepickedupandp l ac e d e x ac t l y on t op of t h e ot h e r . S om e t i m e s t h i s m a yrequireturningthetriangleover.

Z

Y

X

C

B

A

An or d i n ar y t r i an gl e c or respondencecanmatchunequalanglesand u n e q u al s i d e s . A t r i an gl e

c or r e s p on d e n c e t h at m at c hesequalsidesandequalanglesisveryspec i al . T h e s i x m e as u r e m e n t s

of t h r e e s i d e s an d t h r e e anglesofatriangledetermineauniquetriangl e ; i . e . , i f t h e r e i s a t r i an gl e

c or r e s p on d e n c e b e t w e e n t rianglesthatmatchesequalsidesandequalan gl e s , t h e n t h e t r i an gl e s ar e

i d e n t i c al .

I n t h e f ol l o w i n g ﬁ gu r e s , i d enticaltrianglesareshown.Giveatrianglecor r e s p on d e n c e t h at m at c h e s

e q u al s i d e s an d e q u al an gl es.
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